
Variáveis aleatórias contínuas
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Introdução

• Variável aleatória contínua

• Def:

• Exercício: Quais das seguintes definições são v. a. contínuas?

a) X: “Peso de uma lata de café cheia, em gramas”.

b) X: “Número de veículos avariados em 20”.

c) X: “Duração de uma lâmpada de certo modelo, em horas”.

d) X: “Número de chamadas, em 10, com duração superior a 1 minuto”.

Uma v.a. é contínua se o seu espaço amostral for infinito não 

numerável.
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Função densidade de probabilidade

• Função densidade de probabilidade (f.d.p.):

•  Def:

( ) ( ) =

b
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babadxxfbXaP ,,,

a b x

f(x) ( )bXaP 

A f. d. p. de uma v. a. contínua, X, é uma função, f(x), tal que



Rui Rocha      ISEP - DMA      2024/2025 Variáveis aleatórias contínuas 4

Função densidade de probabilidade

• Propriedades de f(x):

• Notas:

( )  xxfi ,0)

( ) 1) =
+

−

dxxfii

( ) == ccXP ,0a)

( ) ( ) ( ) ( )bXaPbXaPbXaPbXaP ===b)
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Exercício

Seja X uma v.a. contínua com f.d.p.

Calcule P(0.5<X<1).
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Ou, em alternativa:
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𝑅: 𝑓 < − 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛(𝑥) {2 ∗ 𝑥}

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑡𝑒(𝑓, 0.5,1)$𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒
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Função de distribuição

• Def: Seja f(x) a f.d.p. de uma v. a. contínua, X. A função de 

distribuição, F(x), dessa v. a. é dada por

• Notas:

( ) ( )xXPxF =

( ) ( ) ( ) ( )aFbFaXPbXP −=−

Porque X é v. a. contínua

( )= aXPii)

( )= bXaPi)

( ) ( )aFaXP =

( )
−

=

x

xdttf ,

𝑖𝑖𝑖) 𝐹′ 𝑥 = 𝑓 𝑥
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Exercício

Seja X uma v.a. contínua com a seguinte função de distribuição

Calcule P(0.5<X<1).
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(Porque X é v. a. contínua)
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Média e variância duma v.a. contínua

• Def: A média ou valor esperado duma v.a. contínua X é a 

constante

• Def: A variância duma v.a. contínua X é a constante

• Nota: As propriedades de E(X) e V(X) apresentadas para v.a. discretas também 

são válidas para v.a. contínuas.

• Def: O desvio padrão duma v.a. contínua X é a constante

( )XE=

( ) ( ) 22  −== XEXV ( ) ( )XEXE 22 −=

( )XV=

( )
+

−

= dxxxf

( ) 22 −= 
+

−

dxxfx



Rui Rocha      ISEP - DMA      2024/2025 Variáveis aleatórias contínuas 9

Exercício

Calcule a média e a variância duma v.a. com a seguinte f.d.p.
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𝑅: 𝑓 < − 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛(𝑥) {𝑥^2/2}

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑓, 0,2 $𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 

𝑅: 𝑓 < − 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛(𝑥) {𝑥^3/2}

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑓, 0,2 $𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 
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Outros parâmetros duma v.a. contínua

• Coeficiente de variação de uma v. a. contínua X

• Def: É a constante

• Momentos de ordem r de uma v. a. contínua X

• Def: O momento centrado de ordem r, (r  0), de uma v. a. contínua é a 

constante




 =

( )  ( ) ( )
+

−

−=−= dxxfxXE
rr

r 
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Outros parâmetros duma v.a. contínua

• Coeficiente de assimetria de uma v. a. contínua X

• Def: É a constante

• Utilidade: Mede a assimetria da distribuição de probabilidades.

• Coeficiente de curtose de uma v. a. contínua X

• Def: É a constante

• Utilidade: Mede o peso das caudas e o achatamento da distribuição de 

probabilidades.
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